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Mpoypapua ZToudwyv: AIOIKHZH ENIXEIPHZEQN ka1t OPITANIZMQN
O¢uaTikg EvétnTa: AEO-13. NMoooTikég MéBodol

2uxvég EpwTtnoeig kai AtTravrioeig Emixeipnoiakig Epeuvag

EpwTtnon 1. Avtikeipyevo Tng “ETmixeipnoiakng ‘Epsuvag’.

Me tov 6po Emixeipnoiaki ‘Epeuva (Operations Research), avagepouaoTte otnv
“emariun mou acxoAsital ue 1N BeAtiaToroinan -optimization- Tn¢ amédoans evos ouoTiua-
10¢". EIOIKOTEPQ, “TTROKEITal yia éva aUVOAO aTTd TEXVIKES, Ol OTTOIEC xpPnaiuoTToIWVTAS (Ladn-
Hartika) povréAa, dnuioupyouv uia TTOoOTIKH Kal 0pBoAoyIOTIKN) BGon yia Tn Anwn amoedoswy
mou Ba BeAtioTomoiioouv T Asitoupyia Tou utté ueAétn ouariuarog’. Fia To AOyo auTd Xapa-
KTnpieTal ouxva Kal he Toug 6pouc AloiknTikr) Emotiun (Management Science), Afqwn Alol-
KnTIKWv AtTropdaoewv (Decision Making), fj MoooTik AvaAuon (Quantitative Analysis).

H Emyeipnoiakn ‘Epeuva dev gival atmAd pia GuAAoyr TEXVIKWY, ATTOTEAE (Kupiwg) TNV
evoedelypévn diadikagia ETMIOTNMOVIKNAG TTPOCEYYIONG TWV TTPORANUATWY KATAVOUAG TWV TTE-
PIOPICHEVWV TTOPWYV TTOU TTAPOUCIAZoVTal € CUOTANATA TWV QUOIKWY KAl KOIVWVIKWY ETTI-
OTNUWV. Z€ YEVIKEG YPOUMEG, N ouvelc@opd NG Emixeipnoiakig Epeuvag avagEpeTal :

o OTnNV UTTOOTAPIEN TWV aTToPAcewy TNG O10ikNnong evog UTTAPKTOU GUOTANATOC YIO KA-

TT010 AEITOUPYIKG TTPORANPA PE TN dnuIoupyia evog HaBnuaTikou — avaAuTIkoU PJovTéAou

f, av KAt TET0I10 €ival adlvaTo, U’ €va PHOVTEAO TTPOCOUOIWGCNG TO OTTOIO ETTITPETTEI OTOV

NAEKTPOVIKO UTTOAOYIOTHA VO TTPOCEYYIOEI TN CUUTTEPIPOPA TOU CUCTHHATOG.

o oTn MEAETN TNG DOPUAG TWV AVWTEPW ATTOPACEWY WOTE VA €ival EQIKTA N AVATITUSN PIAG
dladikaciag eUpecG Toug (eTTIAUCT TOU POVTEAOU).
o oTn dIaTUTTWON TNG MaBNUATIKAG Bewpiag TTou 0dnyei oTnv atrdé@acn, n otroia BeATI-

OTOTIOIEI TOV TTPOKPIBEVTA OTOXO (: KPITAPIO ETTIOO0NG TOU CUCTAUATOG), | TTOU CUYKPI-

VEl OIAPOPETIKOUG TPOTTOUG EVEPYEIWV QTTOTIMWVTAG €VO CUYKEKPIUEVO KPITHPIO ETTIOO-

ong.
2TIG PEPES PAG, ival YeVIKA TTapadekTd OTI N Emixeipnoiakn ‘Epeuva éxel TIg duvatoTnTEG £TTI-
TUXOUG QVTIMETWTTIONG TTEPITTAOKWY Kal TTOAUTTAOKWV TTPORANUATWY, TTOAAEG QOpEG OE OTO-
XOOTIKA TTEPIBAAAOvVTa aBeBaidTnTag. Me OTTAO avaAUTIKEG TEXVIKEC AAAG Kal TEXVIKEC TTPOCO-
Hoiwong, dleukoAuvel Tnv €Ig BABo¢ KaTtavdnor TOug TTPOKPIVOVTAG TAUTOXPOVA TTPAKTIKES
eTTiAuong.

EpwTtnon 2. MovteAotroinon cuoTnudaTtwy Pe mn BonBeia Tng ETixeip. ‘Epeuvac.

To paBnuaTiké HovTEAO evOG CUCTANATOG OV gival TTAPA PIa £G1I0AVIKEUUEVN TTEPIYPOPN
TOU, EKQPACHEVN PE PaBNUATIKG oUUPBOAQ Kal OXETEIG. ZUVETTWG, VIO VA TTPOXWPHOOUHE OTN
O1aTUTTWON Tou, Ba TTPETTEl VO OPICOUE TA CUCTATIKA TTOU TTPETTEl ATTAPAITITWGS VA CUUTTEPI-
AapBdvovtal 0’ autr) Tnv g1davikeuon. Ze YeVIKEG Ypauuég dlakpivoupe (BA. eikova 1) :
o TIG METAPBANTES (QYVWOTOUG) TOU CUCTAMATOG Ol OTTOIEG EKTTPOCWTTOUV TIG ATTOPACEIG
TTOU TTPETTEl VO AngBouv,
o éva (KatdAANAo) KpITAPIO TNG €TTIOO0NG TOU CUCTAUATOG EKPPACHEVO WG HIO JaBnuari-
KAl ouvapTNON TWV AVWTEPW HETABANTWY,
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o TOUG TTEPIOPICHOUG, ATTOOIOOUEVOUG HABNUATIKA JECW €EI0WOEWY A aVICOTATWY, TTOU
Ba TTPETTEI VA IKAVOTTOIOUV Ol TIMEG TWV PETARANTWY WOTE VA EVOWPATWVOVTAI OTO HO-
VTEAO 01 OUVOAKES AgITOupyiag Tou CUCTANATOG,

o TIG EEWYEVEIG WG TTPOG TNV POVTEAOTTOINCN, YVWOTEG () EKTIMOUPEVEG EK TWV TTPOTEPWV),
TTAPAPETPOUG TOU CUCTAMATOG.

O1 peraBAnTég cival Ta dopikd oToixEia Tou TTPORANUATOG Ta OTToia KabopidovTal atd
Tov avaAuTh. AuTdg eival Kal o AOyog TTou ouxva ava@EPovTal Kal WG METARANTEG EAEyXOU N
METARBANTEG aTTOPaoNG. OcwpnaTe YIa TTAPAdEIYHA pIa Blopnxavia yAAAKTOG TTOU TTPOETOIUA-
el TNV NUEPNOIO YPaPKn TTapaywyns TnG. MoAAEG cival o1 peTaBAnTéG TTOU UTTApPYOUV O’ €va
TETOI0 oUOTNPA. MeTagU TOUG, EUKOAQ UTTOPEI KATTOIOG VO AVaQEPEI TNV TTOCOTNTA TWV dIaPOo-
pPWV TUTTOU YAAQKTOG, TUPIOU Kal YIQOUPTIOU N OTToia TTapAyETal:

X1 = n moodtnTa (lit) TApoug yAAakTOg TToU Ba TTapaxBei,

X2 = n moootnTa (lit) drayxou ydAaktog TTou Ba TrapaxOei,

X3 = n ToooTnTa (Kg) TUPIOU QETAG TTOU Ba TTapaydEi,

(xpnoigoTroigital cuvBWG TO YPAUMA X YIG VO AVTITTPOOWTTEUOE pia peTaBAnTh evw W éva
oeiktn i =1, 2, ... emTUYXAVETAI N JETAEU TOUg DIGKpPION).

BéBaia, 10 TTPOLRANUA a@opd TOV EVTOTTIONO TIUAG yia TNV K&Be peTapAnTA atméeaong
WoTE va... Atraiteital SnAadn n UTTapEn KATToIou oTéXou' TPog emiteuén. O OTOXOC AUTOC
MTTOpEl va a@opd Tn HEYIOTOTTOINGN Tou KEPDOOUG, TNV KAAUTEPN aglotroinon Tou €pyaTikou
OUVAMIKOU, 1 TNV EAAXIOTOTTOINCN TOU KOOTOUG, TNG UTTEPWPICKAG atraoXoAnong, KTA. Avaln-
TOUVTOI EKEIVEG TIG TINEG TWV PETARANTWYV €AEyXOU 01 OTTOIEG Ba BEATIOTOTTOINCGOUV TO KPITAPIO
ETTIOOONG -OTOX0G- TTOU opifeTal 0° auTtd TO OTAdIO TNG PovTEAOTTOINONG. 2TO TTAPAdEIYUA TNG
YOAQKTOBIOUNXAVIOG TTOU ava@épBnKe Mo TTAvw, w¢ O0TOX0G Ba uTTopoloe va KaBopIoTei N
nUEPNOIa PeyioToTTOINON TWV KEPOWYV. TOTE, OTN CUVEXEIQ, Ba ETTPETTE va TTPOCDIOPICTEI Kal
Kartaypagei Evag TpOTTOC €KPPACNG TOU OUVOAIKOU TNG KEPDOOUG, w¢G ouvdapTnon 6Awv Twv
METABANTWYV amméOQaong (TTPOIOVTWY TTOU TTAPACKEUAOVTAl), EKTIMWVTAG TN CUVEICPOPA TOu
KaBevog XwpioTd.

"o OTOX0G AUTAG Bev gival TTapa TO KPITAPIO ETTIOOCNG TOU CUCTANATOG OE HOPPN PIAG OUVAPTNONG TWV PETARANTWY atrépacng
KaI TIPETTEN va peyiaToTroinBei ) va eAaxioTotroindei (: BeATioTotroinBei). BiBAIoypa@ikd gival yvwoTog PE TOV OPO «AVTIKEIMEVI-
KR ouvdpTnon».



O o1b6x0¢ TTOU OPICTNKE TTPETTEI VA ETTITEUXOET KATW aTTO TIG OUVBNKES AIToupyiag Tou
OUOTAPOTOG TToU peAeTATal. Meplopiopoi, OTTWG N AVETTAPKEID TWV TTOPWY TOU CUCTHHATOG
(T7.X. TTPWTWV UAWYV, €pyaTikoU dUVAMIKOU), N ammoppo@nTIKOTNTA TNG ayopds, Ol CUMPWVIES
ME TTPOUNOEUTEG KAl AyOopaoTEG, O XPOvol TTapddoong TwV TTAPAYOUEVWY TTPOIOVTWY, KTA.
OnuIoupyoUV auTEG TIG CUVBNKEG. Av n TTpoava@epouevn Blounxavia yaAakTog ATav og B€on
va eEac@alioel amepidpioTn TPWTN UAN Kal TTapaywyik duvapikoéTnTa, KaBwg €1miong Kal
HovoTTwAIOKY TTapoucia oTnv ayopd, Ba ekTé¢eue Ta KEPON TNG OTO ATTEIPO. Ta TTPAyUaTa
BéBaia gival evieAWG DIOPOPETIKA. 2T0 OTASIO QUTO TNG POVTEAOTTOINONG, KOAEIOTE va EVTOTTI-
OETE KAl VO KATAYPAWETE WG OUVAPTNON TwV PETARANTWY aTTdACNG TOUG TTAPAYOVTEG Ol O-
Troiol TTIBAANOUV OpIa OTIG TINEG TOUG KAI CUVETTWG, KAl OTNV TIWF TOU KPIThpiou £TTidoong Tou
ouoTAPATOG. O1 (HaBNUATIKEG) OXETEIG TTOU QVTITIPOCWTTEUOUV TOUG TTEPIOPIOUOUG Eival ou-
VABWCS aviodTNTES TNS HOPPRAS «OEV UTTOPET va gival PJeyaAUTEPO aTTo» (<)* KATTOIO OUYKEKPI-
MEVN TIUA.

OAa 1a uttéAOITTa OTOIXEIO TOU PMOVTEAOU TTOU XPNOIUOTIOIOUVTAl Yia va oAOKANpwBoUv
Ol OX£0€IG PETAEU TwV HETAPANTWVY amoé@acong ovopdalovTal rapdpeTpol. To avd povdda
TIPOIOVTOG KEPDOG 1 KOOTOG, N (TTpoBAetrduevn) CATNON TNG ayopdgs, n daBeoIyoTnTa TWV
TIPWTWV UAWV, N aTTAITOUPEVN KATAVAAWON €KAOTNG € QUTWYV avda Povada TTPoidvTog TTou
TTOPAYETAI, KATT. €ival JEPIKA XAPOKTNPIOTIKA TTAPADEIYUATA TTAPAUETPWY EVOG HOVTEAOU yia
CUCTAPOTA TA OTTOIA JOVTEAOTTOIOUVTAI ATTO TO YPAMMIKO POVTENO. OI TINEG TWV TTOPAPETPWV
BewpouvTal YVWOTEG KAl AUETARANTEG.

H eikdva 1 deixvel TOV TPOTTO PE TOV OTTOIO0 CUCXETICOVTAI TO CUCTATIKA EVOG UOVTEAOU
BeATioTOTrOiNONG, OTTWG AUTA avaAuBnkav avwTtépw. To povtédo BpiokeTal otn péon. MeTa-
BANTéEG amméPacNng, TTOPAUETPOI, TTONITIKEG KOl TTEPIOPIONOI aTTapTi(ouv Ta OTOoIXEIa €106d0u
Tou povTéAou (input), evw, n TIPNA Tou KpiTnpiou £tmidoong Tnv £€0d0 (output). To povTéAo autd
KaB’ autd atreikovidel OAeg TIGC (ONUAVTIKEG) OXEOEIG METOEU TWV METABANTWV KAl ATTOTEAE]
OTnNV TTPAYHATIKOTATA Hia «unXavhA» n otroia PeTaoxnpaTtidel TIG YETAPBANTEG ammoQaong o€
KATTOI0 KPITAPIO €TTIOO0ONG KATW ATTO TO CUYKEKPIMEVO OUVOAO TTAPAUETPWY, TTONITIKWY Kal
TTEPIOPICUWV.

Epwrtnon 3. To pyovtéAo Tou “I'papuikou MpoypapuaTtiopou”.

Q¢ paBnuatikd HOVTEAO O YPAUUIKOG TTPOYPAUMATIONOG, agopd Tn BeATioToTToiNON (UE-
yloToTroinon A eAaxioToTroinon) WIS ypauuikng ouvapTnong, TTou  TTaPIoTA TO KPITAPIO ETTi-
d00NG TOU GUOTANOTOG, KATW aTTd £va OUVOAO YPoaUUIKWY TTEPIOPICHWY (aviodTnTeg A/Kal €-
EIOWOEIG) TTOU AVTITIPOOWTTEUOUV TIG OUVOAKEG KATW aTTO TIG OTTOIEG AUTH ETTIXEIPEITAI:

BeATioTotmoinon TNG Z = (C1X4 + CoXa + C3X3 + ... + CpXn)

KATw atrod eplopiopous (étav ivar)

ayXq + apXe + apXst+ ...+ AinXn [S, >, =] of
ax1X1 t  AxpXp t azXst ...t axXp [S, >, =] b2
AxXq + axXo + axXzt ... + axXp [S, >, =] b,
amiXs + amoXz + @msXs + ... *+ @mnXn [<, >, =] bm
X1, X2, X3, ..., Xn =0

2 Ymdpxel QUOIKd n duvaTtéTnTa 01 OXETEIG Va gival TNG HOPPAG =" 1 '=" UTTOOEIKVUOVTAG TTEPIOPICHOUG TWV OTTOIWYV N TIUA (avTi-
aToIxa) «dev PTTOPEi va gival JIKPOTEPN aTTO» i «TTPETTEN va €ival akPIBWG» KATTOIA GUYKEKPIPEVN TIUA.



AnAadr], oT0 YOVTEAO TOU YPOUMIKOU TTPOYPAMMATIOMOU, TOOO N QVTIKEIMEVIKA ouvapTnaon,
000 KAl Ol TTEPIOPICHOI, EKPPAZoVTal WG YPAPUIKEG CUVAPTACEIG TV PETARANTWY aTTdé@AONG.

O ypauuIkég TTpoypauuaTionds gival éva padnuatikd povrédo (tng Emixeipnoiakng ‘E-
PEUVAG) TTOU XPNOIKOTTOIEITAI YIO TNV TTPOCEYYIOT TOU TTPORAANATOS TNG KATAVOUNS TWV TTE-
PIOPICUEVWY TTOPWYV (TT.X. HEOWV TTAPAYWYNS) EVOS OUCTANATOS OE EVAAAQKTIKES KAl avTayw-
VIOTIKEC HETAEU TOUS OpaaTnPIOTNTES (TT.X. Ta OIAPOPA TTPOIOVTA) KATA TOV KAAUTELO duvaTo
Tp0170. OI TOUEIG TG AVOPWTTIVAG dPACTNPIOTNTAG OTOUG OTTOIOUG TAIPIAZEI AUTH N TTEPIYPOPN
gival atrepIOPIOTEG KOl TTOAUTTOIKIAEG: N KATAVOMN TWV TTOPAYWYIKWY CUVTEAECTWV UIAG ETTI-
XEipnong o€ TTapayodueva TTPOIOVTA, N KATAVOUN TWV £BVIKWVY TTOPWY OTIGC TOUEAKES TTONITIKEG,
N €MAOYH €VOG XaPTOPUAAKioU pa PEYIOTN duvaTr atmddoon, N MAOYA €VOG APICTOU oxediou
MeETaQOPAg ayabwyv, N KaTavoun TnG KOAMEPYNOIKNG yNG o€ JIAPOPESG aypoTIKEG dPAaTNPIO-
TNTEG, O TTOAEODOUIKOG OXEQIOONOG VOGS XWPOU, N TTpooTacia Tou TTEPIBAAAOVTOG, O TTPO-
ypauuaTiopég avBpwTrivou duvapIKou, K.0.K.

O 6pog «mpoypauuaTiouoSy XPNOIUOTTIOIEITAl €D HE TNV €vVOola «OXEDQIAOUOG» Kal eV
EXEI OXEON ME «TOV TTPOYPANMATIONO NAEKTPOVIKWY UTTOAOYIOTWV». O YpappIKOG TTPOYpPauua-
TIONOG ATTOOKOTTEI 0T oxediaon Twv dPACTNPIOTATWY TOU CUOCTIUATOG TTOU HOVTENOTTOIE], O€
TPOTTO WOTE, METAEU OAWV TWV dUVATWY OXEDIAOUWY VA €TTIAEYED EKEIVOG TTOU Ba TTPAYUATW-
o€l évav TTPOKABOoPIoUEVO OTOXO KATA TOV KAAUTEPO duvaTd TPOTTO (TO BEATIOTO).

EpwTtnon 4. EtiAuon evég povtéAou (TrpoBAApaTog) “I'papuikou MNpoypaupaTiopou”.

Omoi0dATTOTE TTPORANUA YPAUUIKOU TTPOYPAUUGTIONOU e dU0 Uovo YETABANTEC UTTOPET
va AUBEi ypa@IKG. 2€ JIa TETOIO TTEPITITWON:

1. AVTIOTOIXOUWE TIG TIMEG TWV PETARBANTWYV X4 KAI X2 G° éva oUCTANA KOPTECIAVWY OUVTE-
TayuEVWVY: 0 opIOVTIOE GEovag TTAPIOTA TIG TIMEG TNG X4 KI O KABETOG TIG TIMEG TNG Xa.
Etreidf o1 peTaBAnTEG TTaipvouV TIHEG PEYAAUTEPEG A i0€C TOU PNOEVAS XPNOILOTTIOIOU-
ME HOVO TO TTPWTO TETAPTAPOPIO OTTOU N ApX TV agOvVwWV TTAPIOTA TN AUON (X1, Xo) =
(0, 0). H AUon auth omraviwg cival n BEATIOTN. MNa TTapdderypa yia éva TTpoRAnua Ta-
paywyng dUo TTPOIGVTWYV TTAPIOTAVEI TNV TTEPITITWON va pnv TTapdyetal Titrote (). Kd-
B¢ AUon Tou TTPORAANOTOG N OTTOIA IKAVOTTOIET TN CUVOAKN KN apvnTIKOTNTAG TWV HE-
TaBANTWYV gival onueio Tou BETIKOU (TTPWTOU) TETAPTNHOPIOU.

2. H emdpevn @daon NG ypagIikng €mmiAuong, agopd Tn dIadOXIKN XAPAgn Twv TTEPIO-
PICHWV WE TTAPAAANAN OoKIaypaPnon TNG EQIKTAG TTEPIOXNAG, TA OnUEia TNG oTToiag I-
KavoTTolouv OAouUG Toug (WEXPI OTIYUAG) TTEPIOPICKOUG. To oUVOAO Twv onuEiwy (X1,
Xp) TTOU IKAVOTTOIOUV TOV TUXQiO YPAMMIKG TTepIoplopud f(Xq, X2) > b A f(xq, X2) < b oxn-
MaTideTal atmd Ta onueia TG avtioToixng €ubeiag f(xq, X2) = b padi pe OAa Ta onueia
TTou Bpiokovtal oTn pia TTAeupd TNG. lMNa va TTPocdIOoPICOUE TN CUYKEKPIUEVN TTAEUP,
OlaAéyoupe éva Tuxaio onueio P(x4, X2) To otroio &¢ BpiokeTal TTAvw oTnv gubeia f(x4,
X2) = b. Av IKavoTTOIEl TOV TTEPIOPICHO, TOTE KAl OAQ Ta OnuEia TG TTEPIOXAS TTou Bpi-
okeTal a1rd TNV TTAEUpd TnG eubeiag f(xq, X2) = b TTou BpiokeTal To P IKavoTtTolouv Tov
mrepiopiopd. O1 AUoeig TTou Bpiokovtal oThv Koiv TTEpIoX OAWV TwV TTEPIOPICHWY
(®nAadn TNV €QIKTA TTEPIOXN) OvoudlovTal €QIKTEG AUCEIS apoU IKAvVOTToIoUV OAOUG
TOUG TTEPIOPICHOUG.

3. EvromiCoupe T BEATIOTN AUON: xapdoooupe TNV €ubgia TNG AVTIKEIMEVIKAG OUVAp-
TNONG Z = C1Xq + CoXp YIO auBaipeTn TIUA Z, KAl TNV PETOKIVOUUE TTapAAANAa TTpOG TNV
kateuBbuvan BeATiwong TnG TIUAG (alénong o€ TTPoRAAPaATA PEYIOTOTTOINONG, MEIWoNG
o¢ TTPOPRARUATA EAAXIOTOTTOINONG) TNG QVTIKEIMEVIKNG ouvdpTnong. To akpaio onpeio
(kopu@n) a1rd TO OTTOI0 SIEPXETAI N AVTIKEIPEVIKE) CUVAPTNON TIPIV ATTOUOKPUV-
Oci ard TNV £@IKTH TeEPIoXN €ival n BEATIOTN AUon Tou TTPOBAARMATOG KAl Eival
QUOIKA Hia €K TWV EQIKTWV AUCEWV.




‘Eva TpOBANPa YpAPPIKOU TTPOYPANUATIONOU PTTOPE va €xel Jia i aTTelpeg BEATIOTEG AUCEIG.
MTropei akéun unv €xel Kapia e@QIKTH AUon (YEwMETPIKA auTtd onuaivel OTI N €QIKTA TTEPIOXA
eival To kevé aguvoAo dnAadn ol Treplopiooi dsv cuvaAnBeuouv TTouBeva). Mia TeAeuTtaia Tre-
piTrTwon eival éva TTpoBAnua 1o otroio gival pn epayuévo TpoRANUa (dnAadn n TiuR Z Tng
QVTIKEIYEVIKAG OUVAPTNONG UTTOPEl va TTapel OTToIadATTOTE JEYAAN A WIKPN TIUA og TTPORANua
MEYIOTOTTOINONG A €AAXIOTOTTOINONG aAvTioTOoIXA). ZTNV TEAEUTAIQ TTEPITITWON TO TBAVOTEPO
givar 6t €xoupe KATTOI0 COAAUA OTNV TTPOCEYYION Tou TTPOPRARUATOS (oToV aANnBIvd KOOoUOoG
Ogv UTTAPXOUV Un @payuéva TTpoBARPaTa, TTPOOTTAB0UNE TTAVTA, OTA PETPA TOU EQIKTOU va
BpouUue yia TeTepacuévn Auon).

H ypa@iki péBodog eTmiAUONG HOVTEAWY YPAUMIKOU TTpOoypauuaTtioyou divel Tn duva-
TOTNTA MIOG YEWMETPIKAG TTPooéyyiong NG aAyeBpikAg Oladikaoiag emmiAuong Twv TIpo-
BAnudaTwyv pe TEPIOOOTEPEG ATTO U0 WETAPRANTEG, TNG HEBSBou Simplex. 21N pébodo Sim-
plex TTapICTAVOUUE TO HOVTEAO PE TN Poper evog TTivaka (Simplex tableau) kal pe OTOIXEIW-
O¢eIg TTPAEEIG PETAGU TWV YPOAUUWY TOU TTivaka odnyoUPaoTe 0T SIANOPPWON VEWY TTIVAKWY
Simplex, péxpl va @Tdooupe atov evioTiond TnG BEATIOTNG AUong. H Simplex Baoiletal oT1o
yeyovog 6T N BEATIOTN AUON gival KATTOIO KOPUPH TNG EPIKTAG TTEPIOXNG. H TEXVIKA {EKIVWOVTAG
atoé TNV apxn Twyv agdvwy, dnAadr atrd 1o onueio 6TTou OAEG oI ETARANTEG ATTOPACNG £XOUV
MNOEVIKN TIUN, SIEPEUVA TIG KOPUPEG TNG EQIKTAG TTEPIOXNG ONAadN KABE evOIAUECOG TTIVAKAG
Simplex avTioToIXEi 0€ PIa KOPUPH Kal TEAIKA VTOTTICEl TNV KAAUTEPN KOPUPH.

EpwTtnon 5. Ocwpia Auviouou.

2UuQwva e TN OUikr Bewpia, o KGBe TTPORANUA YPAUUIKOU TTPOYPAUUGTIONOU avTI-
oToIXEl éva OeUTEPO TTPOBANUA, TO OTTOI0 TTPOKUTITEI ATTO TO APXIKO. To apxIKO TTPORANUA TO
ovopdaloupe TpwTeLOV (primal) evi To deUTEPO TO ovopalouue dUikG (dual). To duikd po-
VTEAO atroTeAEl PIa eVOAAOKTIKY ATTOWn Tou 18iou TTPOBAANATOG, ATTd TO OTTOI0 TTPOEKUYE TO
TIPWTEUOV TTPORANUA, YEYOVOG TTOU £XEI WG ATTOTEAEOHUA EVOIOPEPOUCES OIKOVOUIKEG EPUNVEI-
€G TOU GUVOAIKOU TTPoBAAATOG. ZuvnBwg, N €TTiAUGN Tou BUIKOU TTPORANUATOS TTAPEXE! TTAN-
POYOPIEG OXETIKEG YE TN CUVEICPOPA Kal TNV agia Twv TTOPpwWV (TTPWTEG UAEG) TTOU KATAVOAW-
vovTal oTo BEATIOTO OX£DI0 TTOU BPpEBNKE aTTd TO TTPWTEVUOV. AtiTe TO aKOAOUBO TTapdadelyua.

‘Eva Euloupyeio kataokeuddel Bpavia, Tpatmédia Kal KapEKAES. MNa TRV TTapaywyni Toug
TO Yovo Tmou o1 aAABeia xpeidletal cival uAgia kal N douAeld Tou EuAoupyou, SouAEld TTou
MTTOPED Va SlaXwpIoTel OTN QACHN TNG KATAOKEUAG KAl GTN QACH TOU QIVIPICHATOG OUPPWVA E
TOV TTiVOKQO TTOU AKOAOUBEI:

MPOION
MPQTH YAH Opavio Tpaméd KaBiopya AIAGEZIMEZ NMOXOTHTEZ
ZUAgia (m) 8 6 1 48 m
Kartaokeun (Wpeg) 2 1.5 0.5 8 wpeg
Qvipiopa (WPEQ) 4 2 1.5 20 wpeg

NAapBdvovTag uttdwn ot £va Bpavio TTwAciTal Tpog 60€, éva TpatTeédl TTpog 30€ kal £va KaBI-
opa 1Tpog 20€, o EuAoupyOG evdIO@EPETAl VA PABEI TTWG PTTOPET va a&loTTOINCEl JE TOV KOAU-
TEPO dUVATO TPOTTIO TIG TTPWTEG UAEG TTOU SIOBETEI (DOTE VA HEYIOTOTTOINCElI TA CUVOAIKA TOU
£€0000.

Me GAAa AGyia, To evOla@épov Tou EUAOUPYOU ETTIKEVTPWVETAI OTAV €UPECN TOU «OW-
oToU» TTARBouUG TTPoiIdvTWwY aTTd TO KABE €id0G TTOU KATAoKEUALEl. Av AOITTOV X4, X2 KAI X3 €ival
TO TTANB0G Bpaviwy, TPATTECIWV KAl KABICPATWY TToU TTPETTEI VO KOTAoKEUAgZovTal, TO Jadnua-
TIKG HOVTENO TTOU TTEPIYPAPEI TO TTPOPRANUA Tou EUAOUPYOU Eival TO TTAPAKATW:



maximize Z = (60x,+30x,+20x3)  (OUvOAIKG €0000 O€ EUPW)

KATW a1Td TOUG TTEPIOPITHOUG

8xs + 6xp + X3 < 48 (dabéoiun ToodTNTA GUAEIQG, M)

2x1 + 1.5x; + 0.5x3 < 8 (0108£01u0G XPOVOGS yIa KATAoKeUn, hr)

4x, +  2x2 + 1.5x3 < 20 (diaBoiuog xpovog yia ivipioua, hr)
X1, X2 X3 = 0

To avwTépw TTPpWTEUOV TTPORANUA YPANMIKOU TTPOYPAUMATIOUOU £XEl WG BUIKO TO

minimize Y = (48w;+8w,+20w3) (OUVOAIKA £€0000 O€ EUPW)
KATW aTTO TOUG TTEPIOPICHOUG

8W1 + 2W2 + 4W3 > 60
6w, + 1.5w, + 2wz > 30
wyq + 0.5w, + 1.5w; > 20
Wy , Wy W3 2> 0

ATTO Tov 0pIoud TWV BU0 TTPORANPATWY EEpoupE OTI O TTPWTOG TTEPIOPIOUSGS Tou dUiKoU Cuv-
OEETON JE TNV TTPWTN METARANTH Tou TTPWTEUOVTOG (Bpavia), o delTEPOG YE TO TPATTECIA Kal O
TPITOG TTEPIOPICHOG £XEl oxéon Pe Ta KaBioparta. Avaloya, n duikr YETABANTA wq CUVOEETAI PE
TOV TTPWTO TTEPIOPIOHUO TOU TTPWTEUOVTOG (EUAELIA), N W, JE TNV KOTAOKEUR TWV TTPOIOVTWY KAl
N W3 JE TO QIVIPIOPA TOUG.

Y1oBéoTe Twpa OTI KATTOI0G £pyoAdPog emOuuei va ayopdoel GAoUG Toug TTOPOUG TTOU
éxel otn 01080 Tou TO CUAoupyeio, dnAadr Ta 48 m EuAciag, TIG 8 WPES YIA TNV KATAOKEUN
TWV TTapayouevwy TTPoidvTwy Kal TIG 20 wpES yia To @Ivipiopd Toug. MNpog TouTo, TTPETTE! vVa
opioel pia TR avd povada Tou KABe TTopou TTou gival diateBeipévog va TTAnpwoel. Ag gival

w; TO TT00O (EUpw) TToU €ival dIaTeBeINEVOS va TTANPWOEI Yia £va PJETPO EUAgiag

Wy TO TTO0O (EUPW) TTOU €ival dIaTeBEINEVOG VA TTANPWOEI VIO PIO WPA EpYACiag

W3 TO TTO0O (Eupw) TTou gival SIOTEBEINEVOG va TTANPWOEL yia PIG WPA QIVIPIoHA-

TOG
Katd cuvétteia, n cuvoAikn TiuA TTou diaTtiBeTal va TTANpwael 0 EpyoAGROog yia 6Aoug Tou TTo-
poug avépxetal o€ Y = 48w+8w,+20w;. H TT000TATA QUTH 0@Oopd KOOTOG, KAl WG TETOIO, OTO-
XOG MaG TTPETTEI VA €ival N eEAAXIOTOTTOINON TOU. KaTd CUVETTEIO N AVTIKEIPEVIKA ouvdApTNON YO
TO OUIKS TTPORANUO SIANOPPUVETAI WG EENG:
minimize Y = (48w +8w,+20w;)

Ti TTEPIOPIOPOUG OUWG £XEI VA AVTIMETWTTIOEI 0 EpYOAAOG OTnV TTPOCTIA0EIa Tou va o-
pioel TIG TINEG OTNV KABE povada TTopwv Tou uAoupyeiou; PUOIKA o1 TINEG AUTEG Ba TTPETTE
va gival apkeTd uwnAég woTe va TTapakivnBei o EuAoupyds va TTouAnoel. MNa Tapddeiyua o
epyoAdBog Ba TpétTel va TTpoa@épel aTov EuAoupyd TouAdyioTov 60€ yia va ayopdaoel évav
OUVOUOOUO TTOpWYV O oTToiog TTEPIAaPPBAvel 8 péTpa GUAOU, 2 WPEG KATAOKEURG KAl 4 WPEG
PIVIPIOKATOG JIa Kal 0 EUAOUPYOG UTTOPET VO XPNOIMOTTOINCEI QUTOUG TOUG TTOPOUG YIA VA Ka-
Taokeudaoel éva Bpavio To otToio Ba TTwARoel TTpog 60€. Apa, agou o epyoAdPog TTPOCPEPEI
(8w +2w,o+4w;) EUPW YIa TOUG TTOPOUG TTOU TTapPAyouV éva Bpavio, Ba TTPETTEI va OpioEl TA Wy,
W> KOl W3 0€ TPOTTO WOTE

8W1 +2W2+4W3 > 60.
H oulAtnon auth agopd BEBala POVo TOV TTPWTO  TTEPIOPICHUS TOU QUIKOU TTOU CUVOEETAI E
Ta Bpavia. AvaAoya CUUTTEPQIVOUME OTI TO W1, W2 KOl W3 TTPETTEI va oploBouv £T01 WOTE va
IKAVOTTOIOUV KOl TIG OXEOEIG
6w +1.5wW,+2w3; > 30  (TpaTtrédia),
w1+0.5wo+1.5w3 > 20  (KapéKAEQ).



Me Tov TPATIO aUTS TTPOKUTITEI TO SUIKS TTPABANMA® To OTToI0 EAXICTOTTOIET TNV agial TwV
TTOPWYV TTOU KATAVOAWVOVTAl 0TO ApIoTo OoXE8I0 TTapaywyng. KabdAou Tuxaia n péyioTn TIPN
TNG AVTIKEIYEVIKAG OUVAPTNONG TOU TTPWTEUOVTOG (OnAadn n &pioTn) ival ion he Tnv BEATIOTN
TIUA TNG QVTIKEIYEVIKAG OUVAPTNONG ToU dUikoU. AnAadr| eTTEpXETAI ICOPPOTTIA EKEI OTTOU TO
oUVOAO TWV £€068wV 1000TAI HE TO OUVOAO TOU KOOTOUG TWV TTOPWYV TTOU AVAAWVOVTAI.

3 ] , ) ,
Ol TIEG W4, W2, W3 Ba TIPOTBIOPIGTOUV aTTO TN AUCH TOU.



