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ΚΔΦΑΛΑΙΟ 1.  ΢ΤΝΑΡΣΗ΢ΔΙ΢ ΜΙΑ΢ ΜΔΣΑΒΛΗΣΗ΢ 

 

1.1 ΢ςνάπηηζη μιαρ ππαγμαηικήρ μεηαβληηήρ  

 

Οριζμός 1: ΢ςνάπηηζη μιαρ ππαγμαηικήρ μεηαβληηήρ 

Μηα ζπλάξηεζε νξίδεηαη όηαλ ζπζρεηίζνπκε θάζε ζηνηρείν ελόο ζπλόινπ  D 

(Domain) κε έλα θαη κόλν ζηνηρείν ελόο ζπλόινπ R (Range) κέζσ ελόο 

θαλόλα f. 

Σα ζύλνια D θαη R νλνκάδνληαη πεδίν νξηζκνύ θαη πεδίν ηηκώλ ηεο 

ζπλάξηεζεο αληίζηνηρα. 

 

Βαςικέσ ςυναρτήςεισ & πεδίο οριςμού 
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Αλ ε ζπλάξηεζε είλαη ζύλζεζε 2 ή παξαπάλσ ζπλαξηήζεσλ, ηόηε ην πεδίν 

νξηζκνύ είλαη ε ηνκή ησλ επηκέξνπο πεδίσλ νξηζκνύ. Γηα παξάδεηγκα 
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1.2 Γπαμμικέρ και δεςηεποβάθμιερ ζςναπηήζειρ.  

 

Οριζμός 2: Γπαμμική ζςνάπηηζη 

Γεληθά κηα γξακκηθή  ζπλάξηεζε  έρεη ηελ κνξθή 

y ax b   

Γεσκεηξηθά ε παξάκεηξνο b εθθξάδεη ηελ ζέζε ηεο επζείαο ζην επίπεδν ελώ ε 

παξάκεηξνο a ηελ θιίζε ηεο επζείαο ζε ζρέζε κε ηνλ νξηδόληην άμνλα Οx 
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(ζπγθεθξηκέλα εθθξάδεη ηελ εθαπηνκέλε ηεο γσλίαο σ πνπ ζρεκαηίδεηαη από 

ηνλ άμνλα Οx θαη ηελ επζεία). 

 

Παπάδειγμα  

Εάλ γλσξίδνπκε ηελ θιίζε a θαη έλα ζεκείν ηεο επζείαο (x1,y1) ηόηε 

κπνξνύκε λα βξνύκε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο εμηζώλνληαο ηελ θιίζε ηεο 

επζείαο a κε ηελ θιίζε ζε νπνηαδήπνηε άιιν ζεκείν ηεο επζείαο (x,y), 

δειαδή: 

a = )/()( 11 xxyy     

Αληίζηνηρα αλ γλσξίδνπκε δπν ζεκεία ηεο επζείαο (x1,y1) θαη (x2,y2) ηόηε γηα 

λα ππνινγίζνπκε ηελ εμίζσζε ζα πξέπεη λα βξνύκε πξώηα ηελ θιίζε ηεο 

επζείαο α=(y2­y1) / (x2­x1) θαη κεηά λα ηελ αληηθαηαζηήζνπκε ζηελ παξαπάλσ 

εμίζσζε. 

 

 

Οριζμός 3 :  Γεςηεποβάθμιερ ζςναπηήζειρ 

Η γεληθή κνξθή ηεο  δεπηεξνβάζκηαο ζπλάξηεζεο είλαη:  

2( )y f x ax bx      

Οη ξίδεο ηεο εμίζσζεο x1 θαη x2 (δειαδή νη ιύζεηο ηεο f(x)=0) δίλνληαη από 

ηνλ ηύπν 
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Εάλ Δ  =b
2
­4ac < 0 νη ξίδεο είλαη κε πξαγκαηηθέο 

Εάλ Δ = b
24ac > 0 νη ξίδεο είλαη πξαγκαηηθέο θαη δηάθνξεο κεηαμύ ηνπο.  

Εάλ Δ = b
24ac = 0 ππάξρεη κηα πξαγκαηηθή ξίδα. 

Είλαη γλσζηό όηη γηα ηηο ξίδεο ηεο δεπηεξνβάζκηαο εμίζσζεο ηζρύεη:  
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Επίζεο εάλ α>0 ηόηε ε ζπλάξηεζε f είλαη θπξηή (convex function) θαη έρεη 

ειάρηζην ζην ζεκείν  
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Εάλ α<0 ηόηε ε ζπλάξηεζε f είλαη θνίιε (concave function) θαη έρεη κέγηζην 

ζην ζεκείν  
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Υποσημείωση: 

 

Μηα ζπλάξηεζε f(x) είλαη θπξηή (θνίιε) ζε έλα ζεκείν ηεο x εάλ ηζρύεη  

f’’(x)>0 (f’’(x)<0). ΢ηελ πεξίπησζε ηεο δεπηεξνβάζκηαο εμίζσζεο έρνπκε 

f’’(x)=α. Επνκέλσο ην πξόζεκν ηεο παξακέηξνπ α θαζνξίδεη ηελ 

θακππιόηεηα ηεο ζπλάξηεζεο θαη θαηά ζπλέπεηα εάλ ζα έρνπκε κέγηζην ε 

ειάρηζην. 

 

 

ΚΔΦΑΛΑΙΟ 2.  ΠΑΡΑΓΩΓΙ΢Η ΢ΤΝΑΡΣΗ΢ΔΩΝ ΜΙΑ΢ ΜΔΣΑΒΛΗΣΗ΢ 

 

Γεωμεηπική έννοια ηηρ παπαγώγος 

 

Παράγωγος ηεο ζπλάξηεζεο y = f(x) ζην ζεκείν [α, f(α)] είλαη ε θιίζε ηεο 

εθαπηνκέλεο ζην ελ ιόγσ ζεκείν θαη ζπκβνιίδεηαη κε f'(α) 

Η παξάγσγνο f'(α) ηεο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν α ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο 

δίλεηαη από ηνλ ηύπν: 

f'(α) = 
h

afhaf

h
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Η γεληθή κνξθή ηεο παξαγώγνπ γηα νπνηνδήπνηε ζεκείν x ηνπ πεδίνπ 

νξηζκνύ ηεο ζπλάξηεζεο f  είλαη: 

f'(x) = 
h

xfhxf

h

)()(
lim
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
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Η εξίσωση τηρ ευαπτομένηρ ηεο θακπύιεο y = f(x) ζην ζεκείν [α, f(α)] είλαη: 

y  f(a) = f'(a)(xa) ή κεηά ηηο πξάμεηο y = ( f(a)f'(a)a ) + f'(a)x 
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Η παξάγσγνο ηεο ζπλάξηεζεο f ζην ζεκείν α, εζσηεξηθό ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ 

ηεο, καο δίλεη ην στιγμιαίο ή οπιακό πςθμό μεταβολήρ  ηεο f ζην a.  

Ελαιιαθηηθόο ζπκβνιηζκόο γηα ηελ παξάγσγν 

dx

dy
   ή  

dx

xdf )(
  (πξνζνρή: δελ πξόθεηηαη γηα θιάζκα, αιιά γηα ην πειίθν ηεο 

κεηαβνιήο df ηεο ηηκήο ηεο ζπλάξηεζεο f πξνο ηε κεηαβνιή dx ηεο 

κεηαβιεηήο x από ηελ νπνία θαη πξνθαιείηαη). Σα κεγέζε df θαη dx 

νλνκάδνληαη διαθορικά ηεο f θαη ηεο x αληίζηνηρα. Έηζη έρνπκε ηειηθά: df(x)  

= f'(x).dx 

Η δεύηερη παράγωγος έρεη σο εμήο: 

f''(x) = 
2

2

dx

fd
 = 
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xfhxf
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Όπιο ζςνάπηηζηρ 

Σν όξην ηεο ζπλάξηεζεο f(x) είλαη ν αξηζκόο Α όηαλ ε x ηείλεη ζην α, εάλ ε 

f(x) ηείλεη ζην Α θαζώο ε  x ηείλεη πξνο ην α (αιιά δελ ηζνύηαη κε απηό), δει.  

Axf
x




)(lim


 

Όηαλ ππνινγίδνπκε ην όξην ζε κηα πεξηνρή ηνπ α όπνπ ηείλεη ην x, πξέπεη λα 

παίξλνπκε ηηκέο ηεο x θαη από ηηο δύν πιεπξέο, πνιύ θνληά ζην α. 

 

Κανόνερ οπίων 
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Κανόνερ παπαγώγιζηρ 

1. Αλ f(x) = A  (όπνπ Α κηα ζηαζεξά)  f'(x) = 0 

2. Αλ y = Af(x)  y' = Af'(x) 

3. x' = 1 

4. Αλ f(x) = x   1)('  xxf  

5. [f(x)g(x)]' = f'(x)  g'(x)  

6. [f(x)g(x)]' = f'(x)g(x) + f(x)g'(x) 
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16. (ημx)' = σςνx 

17. (σςνx)' = ημx 

 

 

΢ύνθεηερ ζςναπηήζειρ και παπαγώγιζη  Αλςζωηόρ κανόναρ 

Έζησ όηη έρνπκε ηε ζύλζεηε ζπλάξηεζε y = f(u) όπνπ u = g(x), ε νπνία 

ελαιιαθηηθά γξάθεηαη θαη σο )]([))(( xgfxgf  . Απηό ζεκαίλεη όηη πξώηα 

ππνινγίδνπκε ηε ζπλάξηεζε g(x) θαη κεηά επί ηνπ απνηειέζκαηνο πνπ 
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βξήθακε, εθαξκόδνπκε ηε ζπλάξηεζε f. Μηα νπνηαδήπνηε κεηαβνιή ηεο 

αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο x ζπλεπάγεηαη κηα κεηαβνιή ζηελ u θαη θαη' 

επέθηαζε κεηαβνιή ηεο y (αιπζσηή αληίδξαζε). Έηζη έρνπκε ηνλ αλσζωηό 

κανόνα: 

dx

du

du

dy

dx

dy
  

Πξνζνρή λα κελ γίλεηαη ζύγρπζε κε ην γηλόκελν δύν ζπλαξηήζεσλ ηεο 

κνξθήο f(x)*g(x). 

 

Μέθοδορ πεπλεγμένηρ παπαγώγιζηρ 

Αλ δύν κεηαβιεηέο x θαη y ζρεηίδνληαη κε κηα εμίζσζε, ηόηε γηα λα βξνύκε 

ηελ παξάγσγν 
dx

dy
 αθνινπζνύκε ηα εμήο βήκαηα: 

1. Παξαγσγίδνπκε θαη ηα δύν κέιε ηεο εμίζσζεο σο πξνο x ζεσξώληαο ηελ y 

σο ζπλάξηεζε ηνπ x (ρξήζε ηνπ αιπζσηνύ θαλόλα).  

2. Επηιύνπκε ηελ πξνθύπηνπζα εμίζσζε σο πξνο 
dx

dy
. 

 

 

Ανηίζηποθερ ζςναπηήζειρ και παπαγώγιζη  

Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη "έλα πξνο έλα" ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο Α (θαη κόλν 

ηόηε) θαη κε πεδίν ηηκώλ Β, ηόηε ε f έρεη κηα αληίζηξνθε ζπλάξηεζε g κε 

πεδίν νξηζκνύ Β θαη πεδίν ηηκώλ Α. Μεηαμύ ησλ παξαγώγσλ ησλ 

αληίζηξνθσλ ζπλαξηήζεσλ f θαη g ηζρύεη ε αθόινπζε ζρέζε: 

g'[f(x)]*f'(x) = 1,     ή ελαιιαθηηθά 

g'(y) = 1/f'(x)   όηαλ f'(x) 0 

Η εύξεζε ηεο αληίζηξνθεο ζπλάξηεζεο επηηπγράλεηαη αθνινπζώληαο ηα εμήο 

βήκαηα: 

1. Γξάθνπκε ηελ εμίζσζε, ε νπνία νξίδεη ηε ζπλάξηεζε y = f(x). 

2. Ελαιιάζζνπκε ηα x θαη y, γηα λα πξνθύςεη  x = f(y). 

3. Επηιύνπκε ηελ εμίζσζε x = f(y) σο πξνο y ζε όξνπο x (αλ είλαη εθηθηό). 
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4. Αλ ε ιύζε y = g(x) πνπ πξνθύπηεη είλαη κνλαδηθή, ηόηε ε ζπλάξηεζε g 

είλαη ε αληίζηξνθε ζπλάξηεζε. 

 

Δλαζηικόηηηα 

Η ειαζηηθόηεηα κεηξά ηελ πνζνζηηαία κεηαβνιή ηεο εμαξηεκέλεο 

κεηαβιεηήο, ε νπνία νθείιεηαη ζε κηα κηθξή πνζνζηηαία κεηαβνιή ηεο 

αλεμάξηεηεο κεηαβιεηήο.  

Γηα ηε ζπλάξηεζε y = f(x), ε ειαζηηθόηεηα δίλεηαη από ηνλ αθόινπζν ηύπν:  
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Η ειαζηηθόηεηα είλαη έλα αδηάζηαην κέγεζνο, πνπ δελ εμαξηάηαη από κνλάδεο 

κέηξεζεο ησλ ππεηζεξρόκελσλ κεγεζώλ. Οη πην ζπλεζηζκέλεο κνξθέο 

ειαζηηθόηεηαο ζηα νηθνλνκηθά είλαη ε ειαζηηθόηεηα δήηεζεο σο πξνο ηελ 

ηηκή, ε ειαζηηθόηεηα δήηεζεο σο πξνο ην εηζόδεκα, ε ζηαπξνεηδήο 

ειαζηηθόηεηα δήηεζεο, ε ειαζηηθόηεηα πξνζθνξάο.   

 

 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 3.  ΢ΤΝΕΥΕΙ΢ θαη ΠΑΡΑΓΩΓΙ΢ΙΜΕ΢ ΢ΤΝΑΡΣΗ΢ΕΙ΢ 

 

Θεώπημα ηος Bolzano 

Αλ κία ζπλερήο ζπλάξηεζε νξίδεηαη ζε έλα θιεηζηό πεδίν ηηκώλ [α,β], δειαδή 

ην σ κπνξεί λα παίξλεη όιεο ηηο ηηκέο κεηαμύ α θαη β ζπκπεξηιακβαλνκέλσλ 

θαη ησλ δύν αθξαίσλ ηηκώλ α θαη β, ηόηε ε ζπλάξηεζε παίξλεη όιεο ηηο ηηκέο 

κεηαμύ ηνπ f(a) θαη ηνπ f(β), δειαδή ην πεδίν ηηκώλ ηεο είλαη ην [f(α),f(β)]   

Σν παξαπάλσ ζεώξεκα ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα απνδείμνπκε όηη ε κία 

ζπλάξηεζε έρεη κία ξίδα κεηαμύ δύν ζπγθεθξηκέλσλ ηηκώλ.  

Τπνινγίδνπκε ην f(a) θαη ην f(β). Αλ ην γηλόκελν f(a).f(β) είλαη αξλεηηθό, 

ηόηε ην έλα άθξν ηνπ δηαζηήκαηνο ηηκώλ είλαη αξλεηηθό θαη ην άιιν ζεηηθό. 

Επνκέλσο ην 0 αλήθεη ζην δηάζηεκα ηηκώλ.  

 

Αύξοςζα ή Φθίνοςζα ζςνάπηηζη 
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Γηα λα απνδείμνπκε όηη κία ζπλάξηεζε είλαη αύμνπζα ή θζίλνπζα ζε έλα 

δηάζηεκα νξηζκνύ ηεο ππνινγίδνπκε πξώηα ηελ παξάγσγν ζπλάξηεζε f΄(x). 

Αλ ε παξάγσγνο f'(x) κηαο ζπλάξηεζεο f(x) είλαη ζεηηθή ζε έλα δηάζηεκα ηόηε 

ζε εθείλν ην δηάζηεκα ή ζπλάξηεζε είλαη αύμνπζα 

Αληίζεηα αλ ε παξάγσγνο είλαη αξλεηηθή, ε ζπλάξηεζε είλαη θζίλνπζα. 

Αλ ε παξάγσγνο είλαη 0, ηόηε ε ζπλάξηεζε παξνπζηάδεη ζηάζηκα ζε εθείλν ην 

ζεκείν (βιέπε επόκελν θεθάιαην) 

 

 

ΚΔΦΑΛΑΙΟ 4.  ΒΔΛΣΙ΢ΣΟΠΟΙΗ΢Η ΢ΤΝΑΡΣΗ΢Η΢ ΜΙΑ΢ 

ΜΔΣΑΒΛΗΣΗ΢ 

 

Η εύξεζε ησλ αθξόηαησλ ζεκείσλ κηαο ζπλάξηεζεο (ειάρηζην ή κέγηζην) 

ηζνδπλακεί κε ηελ εύξεζε ηεο ηηκήο (ή ησλ ηηκώλ) ηεο αλεμάξηεηεο 

κεηαβιεηήο, ζηελ νπνία ε εμαξηεκέλε κεηαβιεηή ιακβάλεη ηελ ειάρηζηε ή 

κέγηζηε ηηκή ηεο. 

Η παξαγώγηζε ρξεζηκνπνηείηαη πξνθεηκέλνπ λα εληνπηζηνύλ θαη λα 

κεηξεζνύλ ηα αθξόηαηα ζεκεία κηαο ζπλάξηεζεο. 

 

Κριηήρια προζδιοριζμού ακρόηαηων ζημείων μιας ζσνάρηηζης )(xfy  : 

Μέγηζην:  0
dx

dy
 (θξηηήξην πξώηεο παξαγώγνπ) θαη  

  
2

2
0

d y

dx
  (θξηηήξην δεύηεξεο παξαγώγνπ) 

Ειάρηζην:  0
dx

dy
 (θξηηήξην πξώηεο παξαγώγνπ)  

 θαη  
2

2
0

d y

dx
  (θξηηήξην δεύηεξεο παξαγώγνπ) 

 

Βήματα εύρεσης ακρότατων σημείων μιας συνάρτησης )(xfy   

1. Βξίζθνπκε ηε ζπλάξηεζε ηεο πξώηεο παξαγώγνπ )(xf  . 
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2. Θέηνπκε ηελ παξάγσγν ζπλάξηεζε ίζε κε κεδέλ ( 0)(  xf ) θαη ιύλνπκε 

ηελ εμίζσζε πνπ πξνθύπηεη, βξίζθνληαο πνηεο ηηκέο ηνπ x κεδελίδνπλ ηελ 

)(xf  . 

3. Βξίζθνπκε ηε δεύηεξε παξάγσγν, )(xf  , παξαγσγίδνληαο ηε ζπλάξηεζε 

ηεο πξώηεο παξαγώγνπ, )(xf  . 

4. Τπνινγίδνπκε ηηο ηηκέο ηεο δεύηεξεο παξαγώγνπ γηα θάζε ηηκή ηνπ x πνπ 

βξήθακε ζην βήκα 2 θαη ειέγρνπκε αλ είλαη ζεηηθέο ή αξλεηηθέο.  

 

 

Οριςμόσ ςημείου καμπήσ 

Αλ 0)(  xf ηόηε ε  f είλαη θπξηή. 

Αλ 0)(  xf ηόηε ε  f  είλαη θνίιε. 

Αλ 0)(  cf θαη ε f  αιιάδεη πξόζεκν ζην c, ηόηε ην c είλαη ζεκείν θακπήο 

ηεο  f (δειαδή ε  f αιιάδεη από θπξηή ζε θνίιε ή ην αληίζηξνθν).  

 

 

Ακπόηαηα ζε ένα κλειζηό διάζηημα ηιμών [a,b] 

Αλ δεηείηαη ε εύξεζε κέγηζηεο ή ειάρηζηεο ηηκήο κηαο ζπλερνύο ζπλάξηεζεο 

ζε έλα θιεηζηό δηάζηεκα [a,b], θαη ε ζπλάξηεζε δελ παξνπζηάδεη ζηάζηκα 

(δειαδή δελ ππάξρνπλ ζεκεία όπνπ f'(x)=0)) ή ηα ζηάζηκα δελ είλαη αθξαία 

ζεκεία αιιά είλαη ζεκεία θακπήο (δειαδή f'(x)=0 θαη f''(x)=0), ηόηε ην 

κέγηζην ή ειάρηζην ηεο ζπλάξηεζεο βξίζθεηαη ζηα άθξα ηνπ δηαζηήκαηνο 

είλαη ην ζεκείν (a, f(a)) ή ην ζεκείν (b, f(b)). 

 

 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 5.  ΟΛΟΚΛΗΡΩΣΗ ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΩΝ 

 

Αόπιζηο ολοκλήπωμα 
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Σν αόξηζην νινθιήξσκα κηαο ζπλάξηεζεο f(x) είλαη μία άλλη ζςνάπηηζη 

F(x) ηέηνηα ώζηε ε παξάγσγνο ηεο F(x) λα είλαη ε f(x). 

Σν αόξηζην νινθιήξσκα ηεο f(x) ζπκβνιίδεηαη κε F(x) = f(x)dx 

 

Κανόνερ  ολοκλήπωζηρ γνωζηών ζςναπηήζεων 

    caxadx  

  cx
n

dxx nn 



1

1

1
 

  cxdxx e 
 log1  

   


cxfdx
xf

xf
e )(log

)(

)(
 

   


  cxf
xfn

dxxf nn )(
)(

1

1

1
)( 1  

    cedxe xx  

    cedxexf xfxf )()()(  

 

Παπαγονηική ολοκλήπωζη 

                dxxgxfxgxfdxxgxf   )()()()()()(  

 

Ο ζηαθεπόρ όπορ ζηο αόπιζηο ολοκλήπωμα 

Παξαηεξνύκε όηη ε ζπλάξηεζε ηνπ νινθιεξώκαηνο πεξηιακβάλεη πάληα θαη 

έλαλ ζηαζεξό όξν. Απηό νθείιεηαη ζην γεγνλόο όηη αλ ε παξάγσγνο ηεο F(x) 

είλαη ε f(x) δειαδή F'(x) = f(x) ηόηε θαη ε παξάγσγνο ηεο ζπλάξηεζεο F(x) + 

C είλαη επίζεο ε f(x) δηόηη (F(x)+C)' = F'(x) +C' = F'(x) +0 = f(x) . 

΢ε πξνβιήκαηα εύξεζεο ηνπ νινθιεξώκαηνο (π.ρ. όηαλ δίλεηαη ε ζπλάξηεζε 

ηνπ νξηαθνύ θόζηνπο θαη δεηείηαη λα βξεζεί ε ζπλάξηεζε ηνπ ζπλνιηθνύ 

θόζηνπο) ε ηηκή ηεο ζηαζεξάο C πξνζδηνξίδεηαη από θάπνηα άιιε ζπλζήθε 

πνπ πξέπεη λα ηθαλνπνηεί ε ζπλάξηεζε 
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Σο οπιζμένο ολοκλήπωμα 

Σν νξηζκέλν νινθιήξσκα κηαο ζπλάξηεζεο f(x) κεηαμύ δύν ζεκείσλ a θαη b 

είλαη έναρ απιθμόρ ν νπνίνο κεηξά ην εκβαδόλ ηεο πεξηνρήο πνπ πεξηέρεηαη 

κεηαμύ ηεο θακπύιεο ηεο ζπλάξηεζεο, ηνπ άμνλα ησλ ρ θαη ησλ δύν θάζεησλ 

ζηνλ άμνλα ρ επζεηώλ x =α θαη x = b. 

To νξηζκέλν νινθιήξσκα ηεο f   από ax   κέρξη bx   ζπκβνιίδεηαη κε  

  )()()()( aFbFxFdxxf
b

a

bx

ax 


   όπνπ F  είλαη ην αόξηζην νινθιήξσκα ηεο 

f , δειαδή )()( xfxF  . 

Γηα λα βξνύκε ην νξηζκέλν νινθιήξσκα κηαο ζπλάξηεζεο f(x) κεηαμύ ησλ 

ζεκείσλ a θαη b, βξίζθνπκε θαη αξρήλ ηελ ζπλάξηεζε ηνπ αόξηζηνπ 

νινθιεξώκαηνο F(x). Τπνινγίδνπκε ηηο ηηκέο ηεο ζπλάξηεζεο ζηα δύν άθξα 

θαη αθαηξνύκε ηελ ηηκή ηνπ θάησ άθξνπ από ηελ ηηκή ηνπ άλσ άθξνπ. Σν 

νξηζκέλν νινθιήξσκα κπνξεί λα είλαη έλαο ζεηηθόο ή αξλεηηθόο αξηζκόο 

(όηαλ ε ζπλάξηεζε βξίζθεηαη θάησ από ηνλ άμνλα ησλ ρ , παίξλεη δειαδή 

αξλεηηθέο ηηκέο ην αληίζηνηρν εκβαδόλ ζεσξείηαη όηη έρεη αξλεηηθό πξόζεκν)  

 

Ιδιόηηηερ οπιζμένος ολοκληπώμαηορ 

    
b

a

b

a

b

a
dxxgdxxfdxxgxf )()()()(  

dxxfdxxf
b
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a

b  )()(  

0)( 
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a
dxxf  
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